»¥E! Résoudre dans C I'équation z* = 8 + 8i+/3.

Recherche
Les exponentielles complexes permettent de travailler
simplement avec des puissances : on va poser z = re'?, en

déduire forme la forme exponentielle complexe de z* puis,

en disposant la forme exponentielle complexe de 8 + 8iv3

on va d’utiliser la regle : deux complexes non nuls sont égaux
< ils ont méme module et des arguments congrus modulo 2.

0* = 0 # 8 + 8iv/3 donc 0 n’est pas solution de (E) par

conséquent toute solution de (E) peut s’écrire z = re®?,
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avecr E RY* et € R, dou: z* = (re”g) = rteif
D’autre part :
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8 + 8iV3 = 16<§+ i7> = 16e'3
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L’équation (E) peut donc s’écrire : r*e'4? = 16e's.
Or, deux complexes sont égaux si et seulement si ils ont des

modules égaux et des arguments congrus modulo 2w, donc :
r*=16or*=2"or =2 >0)etilexiste k € Z tel que :
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Tn donc on ne va tester que les 4 entiers : 0,1, 2 et 3.
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L’équation (E) admet trois solutions :
i l.7_1't l.131'l' l.191'l'
Zyg = 2e12,z, = 2e'12,z, = 2e 12 etz, = 2e 12
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Remarque :
& Les points d’affixe z,, z1, z, et z3
o= sont situés sur un cercle de centre
€1

I"origine du repere et de rayon 2.

(r=2)
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